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SIFRA KANDIDATA

Zadatak 1. Za koje vrijednosti parametra m e R su rjeSenja kvadratne jednacine
(m-1)x* —2mx+3=0 oba iz skupa R i suprotnog znaka?

a)m>3 b) m<3 c)m<1 dm=2im=4

Rjesenje:

Da bi rjeSenja kvadratne jednacine bila suprotnog znaka njihov proizvod mora biti negativan. Vietovo

. : : : c 3 . . C
pravilo za ovaj sluCaj glasi X -X, =—= 1 <0 odnosno za m <1 je zadovoljen uslov da rjeSenja
a m-

kvadratne jednac¢ine budu suprotnog znaka.
Da bi rjeSenja kvadratne jednacine bila realna njena diskriminanta D mora biti veca od nule. Kako je

¢ <0 to mora vrijeditii c-a <0, paje uslov D =b®—4ac > 0 svakako zadovoljen.
a

Tacan odgovor je c.

Zadatak 2. PovrSina jednakostrani¢nog trougla stranice a iznosi 6. Povrsina kvadrata ¢ija je stranica
takode a je:

a) 83 b) d) 1243

IR
N2>
ol e

Rjedenje:

Ako je a stranica jednakostranni¢nog trougla, onda je njegova povrsina:

Na

PA = Taz = 6 .
Povrsina kvadrata stranice a iznosi:
4P, 24
P=a?="2-""-83
V3 B

Tacan odgovor je a.
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Zadatak 3. Kruznica zadana jedna¢inom (x — 4)2 +(y —1)2 =1 i kruZnica zadana jedna¢inom

X* +y? —2x-2y—2=0 se dodiruju samo u jednoj tacki. Kolika je udaljenost izmedu centara tih

kruznica?
a) 3 b) 6 c) 2410 d) 442
RjeSenje:

Udaljenost centara za dvije kruznice koje se dodiruju izvana u samo jednoj tacki jednaka je zbiru

njihovih poluprec¢nika. Prva kruznica ima polupre¢nik r, =1.
Jednagina druge kruznice se moZe napisati u obliku x> +y? —2x—2y+2-4=0 odnosno u obliku
(X —1)2 + ( y —1)2 = 2?, odakle se vidi da je njen polupre¢nik r, = 2. TraZena udaljenost je

I,+r, =14+2=3. Tacan odgovor je a.

Zadatak je moguce rijesiti i graficki ukoliko se skicira slika zadanog problema.

A

%

Zadatak 4. Skup svih rjeSenja nejednacine V4x +10 <2x+1 je:

a) (—1, +ooj b) (3, +ooj 0 [—5, +ooJ d) (—E, Ej
2 2 2 2 2

Rjesenje:

v

Zadana nejednacina je ekvivalentna sistemu nejednacina:
4x+10=>0
2Xx+1>0

4x +10 < (2x+1)°

. . . .. 5 1 3 3 .
Rjesenja ovih nejednacina su X € —E,+oo , Xe —E,+oo . Xe —oo,—E U E,+oo , respektivno.

TraZeni skup je presjek prethodnih skupova rjeSenja i dobije se da je to interval (g,+ooj :

Tacan odgovor je b.
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Zadatak 5. Vrijednost izraza 1+2

,za z=23i, gdje je i imaginarna jedinica, je:

1-z
a5 b) 2 c)1 d) /5
RjeSenje:
Nakon koristenja pravila za apsolutnu vrijednost koli¢nika, izraz ‘1—‘ postaje

1+z| [+7 [L+3i] 1+

I T R T

Tacan odgovor je c.

- -1 .. . . .
Zadatak 6. Ako je izraz 2 1 Cisto imaginaran za sve kompleksne brojeve z, z# -1,
Z+
odrediti |z].
1
a) |2|=0 b) |z|=%1 c) |z|=E d) |z|=1

Rjesenje:

Modul kompleksnog broja z=x+i-y, ¢iji su realni i imaginarni dio X i y, respektivno,
definira se formulom |z| =\x*+y’ .Akose z=x+i-y uvrstiuzadaniizraz, dobije se da
je:

z-1 x+iy-1 (x-1)+i-y (x+1)-iy

z+1 x+iy+1 (x+1)+i-y (x+1)—iy

_(x2—1)+y2+i 2y

(x+1)2+y2 (x+1)2+y2

Izjednacavajuci realni dio dobijenog izraza sa nulom, dobije se
X -l+yl=0ex +y’ =1lo|7=1

Tacan odgovor je d.
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Zadatak 7. U skupu realnih brojeva izraz ( a aj ab , ako je a#0,b#0,a#—b,

a+b_z ‘a+b

jednak je izrazu:
a a’ a’ a
a) — b) — c) — d —
)bz b ) b b’

RjeSenje:
Zadati izraz se moZe napisati u obliku:

2

ab—a’-ab ab  -a° ab = -a° a+b -a _a
(a+b)-b a+b (a+b)-b a+b (a+b):b ab b b’
Tacan odgovor je d.
Zadatak 8. RjeSenja jednaCine sinx+cosx =1 narazmaku [0,27)su:
a) x =0 x, =% b) x=F 0 X =7 d) x =7 x, =%
2 2 2
RjeSenje:
MnozZe¢i lijevu i desnu stranu zadate jednacine sa % , dobije se 7Sin X +7COS X = %
Posljednja jednacina se moze napisati u obliku: sin (X + %) % ,
odakle slijedi da je: x+ZZ i okr v x+ 2= omr, (kmez),
4 4 4 4
Na osnovu toga je opste rjesenje zadate jednacine dato sa: X=2Kz v X= % +2mz

Od svih ovih rjeSenja intervalu [0,27z) pripadaju samo: X, =01iXx,=

Tacan odgovor je a.
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Zadatak 9. Neka su rjeSenja jednacine log, (4 —x)+log, (x —1) =log, 2 realni brojevi x, i x,, tada

je vrijednost izraza |x, — x,| jednaka:

a)0 b) 1 c)2 d) -2
RjeSenje:
Domen zadane jednacine je skup: D= {X eR:4-x>0AXx-1> O} = {X eR:il<x< 4} .

Zadata jednacina je ekvivalentna jednacini  log, ((4 - X) : (X —1)) =log,2,

koja se svodi na kvadratnu jedna¢inu (4-x)-(x-1)=2,
¢ija su rjeSenja X =21 X,=3.

Vrijednost izraza |x, — ,| je zbog toga jednaka 1.

Tacan odgovor je b.

x+1

Zadatak 10. Jednagina 4* =2 * ima dva rjedenja, X, i X,. Suma x? + 2 iznosi:

1 1 9 5
a) — b) = c) — d) —
)2 )4 )4 )4

Rjesenje:
Definiciono podrudje za datu jednadinu je za VX € R\ {0} .

Jednacina se na svom domenu moze ekvivalentirati na sljede¢i nacin:

x+1 f
22X:27<:>2X=X—le o 2x-x-1=0 :>X12=¥:>X1=—%, X, =1.
X ,

o 1 5
TraZena suma iznosi X_ + X> = Z+1 =7

Tacan odgovor je d.
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3 .
Zadatak 11. Ako je COSx = g iae [0,7[] , onda je SIN & jednako:

4 4 4
- b) —— +— d)=
a) 5 ) S c) z )

RjeSenje:
3 4
cosazg (0<a<nm)= sina=+1-cos’a =

Tacan odgovor je a.

Zadatak 12. U nekom aritmetickom nizu prvi ¢lan je 4, a osmi ¢lan 25. Koliko iznosi suma treceg i
petog ¢lana tog niza?

a)29 b)26 )36 d)23
Rjesenje:
Za n-ti ¢lan aritmetickog niza vrijedi: a, =a + (n —1) -d

gdje je a, prvi ¢lan niza, a d je diferencija niza.
Na osnovu uslova iz postavke zadatka je a, =4 i a,=4+(8-1)d =25=d =3

TraZena suma treceg i petog ¢lana niza iznosi 26.

Tacéan odgovor je b.
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Zadatak 13. Oznaka ay,) je oznaka broja a izrazenog u brojnom sistemu baze b. Suma

344(7) + 266(7) jednaka je broju:

2) 2300, b) 101000100 ,, c) 426, d) 643,

RjeSenje:
Data suma se moZe direktno odrediti u brojnom sistemu baze 7 i iznosi 643(7).
Prebacivanjem u sistem sa bazom 5 rjesenje je 23005,

Zadatak se mozZe rijeSiti i prebacivanjem u brojni sistem baze 10, sabiranjem i provjeravanjem tog
rezultata u brojnim sistemima baza 2 i 5 (zbog ponudenih odgovora).

_ 2 2 _ _ _
344, +266, =(3-7° +4-7+4)+(2-7° +6-7+6) =325, =643, =2300,

Tacni odgovori su a i d. Priznaje se barem jedan tatan odgovor.

Zadatak 14. Skup svih rjeSenja logaritamske nejednacine log, (x+1)—log, (x—2)< 2 u skupu
3 3

realnih brojeva je:

a) (—OO,—%]U(Z,-FOO) b) (—%,2) C) (2,+oo) d) (—oo,—%j

RjesSenje:
Domen zadane nejednagine je skup D={xeR:x+1>0Ax-2>0}={xeR:x>2}.

2
Zadata nejednacina je ekvivalentna nejednacini: log, (X_ij <log, (%) .
3 3

Vode¢i ra¢una da je baza logaritma manja od 1, prethodna nejednacina se svodi na nejednacinu:

x+1 1 x+1 1 8x+11

>— -——>0e———>0.
X—2 9 x-2 9 9(x-2)

Tabelarno se vrlo lako dobije da je rjeSenje ove nejednacine Xe(—oo,—%)u(Z&oo). Konacno

rieSenje se dobije kao presjek dobijenog skupa i skupa D, pa je trazeni skup rjeSenja (2,+).

Tacan odgovor je c.
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Zadatak 15. Jednacina prave p koja prolazi kroz tacku A(3, -7) i na koordinatnim osama odsijeca
jednake odsjecke je:

a) y=—-x-4 b) y=x-4 ¢)y=-x+4 d)y=x+4

Rjesenje:

Za rjeSavanje navedenog zadatka najpovoljnije je koristi se segmentnim oblikom prave u ravni:

pri ¢emu su M i n odsjecci na koordinatim osama Decartesovog pravouglog koordinatnog sistema. Iz
s .3 -7
uslova zadatka vrijedidaje m=ni —+—=1.
m n

RjeSavanjem se dobije daje m =n=—4, pa je trazena prava p: y=-x —4.

Tacan odgovor je a.

Zadatak 16. Neka knjiga ima odredenu pocetnu cijenu. Ona prvo poskupi za 50 %, pa zatim
pojeftini za 50 %. Tako dobivena cijena knjige je:

a) ista kao pocetna b) 25 % visa u odnosu na pocetnu cijenu
¢) 25% niza u odnosu na pocetnu cijenu d) 50% niza u odnosu na pocetnu cijenu
RjeSenje:

Ako se pocetna cijena knjige oznaCi sa X, nakon poskupljenja od 50%, knjiga kosta

x+5—0x=1,5~x.

e . . 50 75
Nakon pojeftinjenja od 50%, knjiga kosta 1,5x ———-1,5x=0,75-x=——x..
100 100

Dakle knjiga je sada 25% jeftinija u odnosu na pocetnu cijenu.

Tacan odgovor je c.
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Zadatak 17. Kvadratni trinom 2x° + X —3 moZe se napisati u sljede¢em obliku.

a) (2x+3)(x+1) b) (2x+3)(x-1)
c) (2x—=3)(x-1) d) (2x-3)(x+1)
Rjedenje:

Sredivanjem datog izraza se dobije:
2X2 +X—3=2x"+3x—2x-3=Xx(2x+3) - (2x+3) = (2x+ 3)(x-1).

Tacan odgovor je b.

Zadatak 18. Odrediti sve vrijednosti ¢ iz skupa [0, 27z) za koje je nejednacina:

(sin o +%] x* —(2sina—3)x+1>0, zadovoljena za svaki realni broj X.

i 117 7w 5w
aed b) ae{o,?}U{T,Zﬁj c) a €[0,27) d) ae(g,?j

RjeSenje:
Zadana nejednacina je kvadratna, oblika ax® +bx+c¢ >0, (a,b,c) € R i bi¢e zadovoljena za svaki

realni broj x kada je a>0 i D =b*—4ac <0, gdje je a:sina+%, b=-(2sina-3)ic=1.

Prvi uslov se svodi na a>0<:>sina+%>0<:>sina >—%:> a EI:O,%)U(%,Z]Z} .

Drugi uslov se svodi na:

b? —4ac <0 < 4sin” a —16sina +7 <0 < 4sin* a —14sina - 2sina +7<0,

odnosno 2sina(2sina—7)—(2sina—7) <0< (2sina —1)(2sina—7) < 0. S obzirom da je
sina <1 zasvaki realni «r, to je 2sina—7 <0 za svaki realni « , paje 2sina—1>0 §to je na
intervalu [0, 27) ispunjeno za & e(%%{) .

Tacan odgovor je d.
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Zadatak 19. Ostatak pri dijeljenju polinoma P (x)=4x" —2x+2x+1 binomom (x—1) je:
a)5 b) 0 01 d) -1

Rjesenje:

Za rjeSavanje ovog zadatka najpogodnije je iskoristiti Bezuov stav: Ostatak dijeljenja polinoma
P(x) sa X— X, jednak je vrijednosti tog polinoma za X = X,. Pa je:

r(x)=P(1)=4-1-2.1+2-1+1=5.

Tacan odgovor je a.

Zadatak 20. Skup svih rjesenja nejednacine | +1 > 2|x— 2] je dat sa:

a) l<x<5b b) -1<x<5 c) 2<x<5 d) 2<x<5

Rjesenje:

Prema sljedecoj tabeli moguce je rastaviti rjeSavanje zadane nejednacine na tri dijela:
1. Za x <-1 rjesava se nejednacina —(X +l) > —2(X — 2) iz koje se dobije x >5 Sto ne
zadovoljava uslov x <-1.
2. Za Xe [—1, 2] rjeSava se nejednacina X+1> —Z(X - 2) iz koje se dobije x >1. Presjek
postavljenog i dobivenog uslova daje rjeSenje u ovom sluéaju X € (1, 2] :
3. Za X>2 rjesava se nejednacina X +1> 2(X - 2) iz koje se dobije X <5. Presjek
postavljenog i dobivenog uslova daje rjeSenje u ovom slucaju X € [2, 5) :
Rjesenje nejednacine je unija dobivenih rjeSenjapod 1,213 itoje X (1, 5) .

Tacan odgovor je a.

10



